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บทท่ี  7 การถอดกรณฑ
7.1 การหารากก ําลังท่ี 2 ( )

7.1.1) คํ าจ ํากัดความ
     รากก ําลังที่สองของเลขจํ านวนใด หมายความวาเมื่อเราคูณตัวเองไดผลคูณเทากับเลขจ ํานวน

เดิม เชน 4 เปนรากก ําลังที่สองของเลข 16 เพราะ 4 คูณตัวเองไดผลคูณเปน 16 เปนตน ในภาษาอังกฤษ
เรียกวา ROOT

     เคร่ืองหมายรากเขียนดังนี้ คือ  ดังนั้นรากกํ าลังที่สองของ 16 จึงเขียนเปน 16  คํ าวาราก
เปนภาษาไทยเดิมเรียกวากรณฑ    ตรงกับภาษาอังกฤษวารูต (ROOT)    บางคราวก็เรียกวา รูต

     การอาน 16  อานวารากกํ าลังที่สองของ 16 หรือจะอานวา รูตที่สองของ 16 ก็ได ที่ถูกควรเขียน
เลข 2 ไวดวย เชน 2  เพื่อใหรูวาเปนรูตที่สอง แตถาเปนเฉพาะรูตที่สองโดยมากไมนิยมเขียนเพราะเปนอัน
เขาใจกันทั่วไป สวนรูตที่ 3 ข้ึนไป ตองเขียนเลขกํ ากับไวเสมอ เชน 3 4  ฯลฯ เปนตน
7.1.2) ราก กับการยกกํ าลัง

การหารากนั้นเปนการหาคาที่ตรงขามกับการยกกํ าลัง เชน
12 =  1 รากที่สองของ 1  = 1
22 =  4 รากที่สองของ 4 = 2
32 =  9 รากที่สองของ 9 = 3
102 =  100 รากที่สองของ 100 = 10
1002 =  10000 รากที่สองของ 10000 = 100

จะเห็นไดวาการหารรากของจํ านวนเลขที่มากกวา 1 ไดคาลดลงสวนการยกกํ าลังนั้นไดคาทวีข้ึน
การหารากยอมหาไดทั้งเลขจํ านวนเต็ม, ทศนิยม และเศษสวน อาจจะหาไดลงตัว หรือเปนเศษ

สวนก็ได
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7.2 การหารากดวยวิธีแยกตัวประกอบ
การหารากนั้น ถาเปนเลขจ ํานวนนอยใหใชวิธีแยกเลขจ ํานวนนั้นออกเปนตัวประกอบ เลขตัว

ประกอบตัวใดเหมือนกันและซํ ้ากัน 2 ตัว ก็แยกเอาออกมาเปนผลลัพธเสียตัวหนึ่ง  เชน    รากก ําลังที่สอง
ของ 9  แยกเปนตัวประกอบได 3 x 3  จึงไดราก เปน 3 ตัวเดียว

เมื่อถอดรากไดเปนเลขตัวประกอบหมายถึง เอารากเหลานั้นมาคูณกันเขาใหเปนจํ านวนเดียว จึง
เปนรากที่ตองการ
ตัวอยางท่ี 7.2  จงหารากกํ าลังที่สองของ 36
วิธีทํ า รากก ําลังที่สองของ 36 = √ (2 x 2 x 3 x 3)

= 2 x 3 = 6

ตัวอยางท่ี 7.2  จงหารากกํ าลังที่สองของ 225
วิธีทํ า รากก ําลังที่สองของ 225 = √ (3 x 75)

= √ (3 x 3 x 25)
= √ (3 x 3 x 5 x 5)
= 3 x 5 = 15

7.3 การหารากอยางวิธีตั้งหาร

7.3.1) กลาวนํ า
การหารากของเลขจํ านวนมาก จะหาอยางวิธีแยกตัวประกอบตามที่เรียนมาแลวไมสะดวก ใชหา

อยางวิธีตั้งหารไดผลเร็วกวา แตตองรูวาเมื่อหารากออกแลวจะไดเลขผลลัพธหลัก ขอใหสังเกตเลขดังนี้
                     12 =                  1         เพราะฉะนั้น         1   =        1

      102 =              100       เพราะฉะนัน้         100         =        10
    1002 =         10,000       เพราะฉะนั้น     10 000, =        100
 1,0002 =    1,000,000       เพราะฉะนั้น     1 000 000, , = 1,000

ตามตัวเลขขางบนนี้จะเห็นไดวา รากก ําลังที่สองของจํ านวนเลขที่อยูระหวาง 1 และ 100 ไดผล
ลัพธ 1 ตัว หรือ 1 หลัก รากก ําลังที่สองของจํ านวนเลขที่อยูระหวาง 1,000 และ 10,000 ไดผลลัพธ 2 ตัว
หรือ 2 หลัก เพราะฉะนั้น เราสามารถกลาวไดวา

รากก ําลังที่สองของจํ านวน 1 หลัก หรือ 2 หลัก ไดผลลัพธเปนเลข 1 หลัก
สวนของจํ านวนเลข 3 และ 4 หลัก ไดผลลัพธเปนตัวเลข 2 หลัก ฯลฯ
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7.3.2) วิธีการถอดกรณฑ จ ํานวนเต็ม
จากขอสรุป ในหัวขอที่ 7.3.1 จะเห็นไดชัดวา ถาตัวตั้งมีเลข 2 หลัก ตองไดผลลัพธ 1 หลัก ถาตัวตั้ง

มีข้ึนอีก 1 หลัก ก็ไดผลลัพธเพิ่มข้ึนอีก 1 หลัก เชนเดียวกัน ตามปกติใชวิธีนับจํ านวนเลข ตัวตั้งจากหลัก
หนวยไปทางซายมือ นับ 2 หลัก ถอดหารากได 1 หลัก หากมีตัวเลขเพิ่มอีก 1 หลัก ก็ไดผลลัพธเพิ่มข้ึนอีก 1
หลัก เปน 3 หลัก เพื่อเปนการปองกันการหลงลืม มักใชวิธีขีดหรือจดไวบนจํ านวนเลขตัวตั้งเปนสํ าคัญ เชน
144, 1444, 56644 จะเขียนเปน 144, 1444 และ 56644 เปนตน

ข้ันตอนการถอดกรณฑ จะมีข้ันตอนดังตอไปนี้
(7.3.2.1) จัดหมู โดยนับตัวเลขจากขวามือไปทางซาย 2 หลัก แลวขีดไว 1 แหง จนหมด
(7.3.2.2) ขีดเสนโครงเหมือนหารยาว
(7.3.2.3) หาตัวเลขที่คูณกับตัวของมันเองไดไมเกินหมูแรก แลวใสผลลัพธไวดานบน และดานตัว

หาร หากมีเศษ ใหทดเศษลงมาบรรทัดตอไป
(7.3.2.4) ชักเลขหมูตอไปลงมาบรรทัดตอไปทั้งหมู
(7.3.2.5) เอา 2 คูณผลลัพธตัวแรก ไดเทาไร เอามาใสเปนตัวหาร
(7.3.2.6) หาตัวเลขมาใสตอจากผลลัพธตัวแรก โดยตัวเลขนี้ เมื่อน ํามาคูณกับผลลัพธที่ตามดวย

ตัวมันเอง จะตองไมเกินคา ที่ดึงลงมาจากบรรทัดบน
(7.3.2.7) ทํ าซํ ้าในข้ันตอนที่ 7.3.2.5 – 7.3.2.6 จนครบทุกหมู
(7.3.2.8) หากยังเหลือเศษ  ข้ันตอไปตองเปนทศนิยม และเวลาชักเลขลงมาตองชักศูนยมาทีละ

                                คู และทํ าอยางวิธีที่กลาวมาแลว ไปจนไดตํ าแหนงทศนิยมที่ตองการ

ตัวอยางท่ี 7.3 จงหารากกํ าลังที่สองของ 1444
วิธีทํ า
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ตัวอยางท่ี 7.4 จงหารากกํ าลังที่สองของ 2456 (ทศนิยม 1 ตํ าแหนง)
วิธีทํ า

∴รากที่สองของ 2456 คือ 49.55ปดเศษ เปน 49.6
7.3.3) การถอดกรณฑ จ ํานวนท่ีมีทศนิยม

คลายคลึงกับเลขจํ านวนเต็มแตแตกตางกันไปบาง กลาวคือ
 (7.3.3.1) การหารากของจํ านวนเต็ม นับ 2 หลักไดผลลัพธ 1 หลัก โดยนับจากหลักหนวย ทีละ 2

หลัก ไปทางซายมือ แตทศนิยมกับ 2 หลัก ไดเลขลัพธ 1 หลัก นับจากทศนิยมตํ าแหนงแรกไปทางขวามือ
เชน 1.52, 27.05  เปนตน

 (7.3.3.2) จะเพิ่ม 0 เทาใดก็ได  เพราะคาไม แตถาเปนทศนิยมไมรูจบแทนที่จะเพิ่ม 0 ก็ใหเติมเลข
ไมรูจบแทน เชน 152,27ํ ใหเพิ่มเปน 152, 27  77  77..............เปนตน ทํ าเชนนี้ตลอดไปจนกวาจะไดเลข
ลัพธครบจ ํานวนตามตํ าแหนงทศนิยมตามตองการ

  (7.3.3.3) การหารากที่มีเลขจํ านวนเต็มและทศนิยม ใหหารากของเลขจํ านวนเต็มกอน เมื่อหาราก
ไปถึงจุดทศนิยมใหเติมจุดทศนิยมเขาที่ผลลัพธ    ชักตํ าแหนงทศนิยมมาเปนตัวตั้งหารทีละ 2 ตํ าแหนง
แลวจึงจัดการหารากตอไป เมื่อหารากไมลงตัว ก็เพิ่มศูนยหรือตัวไมรูจบเขาที่ตัวตั้ง และหารากตอไปจน
กวาจะไดผลลัพธครบตํ าแหนงทศนิยมตามที่ตองการ

ตัวอยางท่ี 7.5 จงหารากกํ าลังที่สอง   0.0529
วิธีทํ า

∴รากที่สองของ 0.0529 คือ 0.23
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ตัวอยางท่ี 7.6 จงหารากกํ าลังที่สองของ  152.275
วิธีทํ า

∴รากที่สองของ 152.275 คือ 12.34
7.3.4) การหารากของเศษสวน

หารากทั้งตัวเลขและตัวสวน เมื่อหารากไดลงตัวไดผลลัพธเปนเลขเศษสวน
เมื่อเปนเศษสวนจ ํานวนคละ ใหท ําเปนเศษเกินแลว จึงหารากทั้งตัวเศษและตัวสวน คร้ันแลวจะทํ า

ใหเปนเศษสวนจํ านวนคละอีก
ถาตัวสวนเปนเลขจํ านวนนอย ใหหาตัวเลขมาคูณทั้งเศษและตัวสวน เพื่อใหหารากตัวสวนไดลงตัว

สวนเศษที่หาไมลงตัว ใหหาอยางหารากของทศนิยมตามที่กลาวมาแลว คร้ันแลว จึงเอาตัวสวนซึ่งเปน
จํ านวนเต็มที่ไปหาร ไดผลลัพธเปนทศนิยม

ถาเศษสวนเปนเลขจํ านวนมาก ใหเอาตัวสวนหารตัวเศษ ไดผลลัพธเปนทศนิยมกอน แลวจึงหา
รากของทศนิยมตอไป เชน 4

9
= 4

9
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3
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7

= 14

7
= 2 = 1.414
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7.4 การหารากก ําลังท่ีสาม
รากก ําลังที่สามเรียกภาษาอังกฤษวา Cube root ซึ่งหมายความวา เมื่อเอารากคูณตัวมันเอง 3

คร้ัง จะไดเทากับจํ านวนเต็ม เชน รากก ําลังที่สามของ 27 คือ 3 เพราะ 3 x 3 x 3 = 27 หรือเขียนไดงายๆ ดัง
นี้ 33 = 27 ฉะนั้น 273  = 3
7.4.1) การหารากดวยวิธีแยกตัวประกอบ

การหารากกํ าลังที่สามนั้นหาไดยากมาก ประกอบทั้งที่มีใชนอย ถาเปนตัวเลขจํ านวนนอยใชวิธีหา
ดวยวิธีแยกตัวประกอบ คือ แยกจํ านวนเลขออกเปนตัวประกอบหลายตัว ถาเหมือนหรือซํ ้ากัน 3 ตัว ใหยก
มาเปนผลลัพธ 1 ตัว

ถาเปนเลขเศษสวน ใหใชวิธีหารากของตัวเศษและหารากของตัวสวนไดรากทั้งหมดเสียเปนเศษ
สวน และถาเปนเศษสวนจํ านวนคละ ใหท ําเปนเศษสวนเกินกอนแลวจึงหาราก
ตัวอยางท่ี 7.7 จงหารากกํ าลังที่สาม ของ 125
วิธีทํ า 125   = 5 x 5 x 5

1253  = 5 5 53 x x =  5
7.4.2) การหารากดวยวิธีตั้งหาร

การที่จะคิดหารากกํ าลังที่สามของจ ํานวนเลขไดงาย ควรสังเกต และจดจํ าเลขตอไปนี้กอน
03 = 0                        63 = 216
13 = 1 73 = 343
23 = 8   83 = 512
33 = 27 93 = 729
43 = 64   103 = 1,000
53 = 125
ดังนั้นเลขจํ านวนใดที่เลขตัวทายเปน 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 ยอมหารากไดเลขตัวทายเปน

0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10  ตามลํ าดับ
สํ าหรับหลักของผลลัพธมักจะไดผลคือ เลขที่อยูระหวาง 1 - 1,000 ไดรากเพียง 1 หลัก ระหวาง

1,000 - 1,000,000 จะได 2 หลัก และตอๆ ไปก็ไดผลวาจํ านวนเลขตัวตั้ง 3 หลัก ไดราก 1 หลัก เสมอไป จง
สังเกตเลขตอไปนี้

13 = 1        13       = 1
103 = 1,000   1 0003 , = 10
1003 = 1,000,000 1 000 0003 , , = 100

ถาจํ านวนเลขตัวตั้งเปนเลขทศนิยม ใหคิดหาหลักของจํ านวนกอนแลว จึงหาหลักของตัวเลขที่เปน
ทศนิยม และคิดหารากทั้งหมดพรอมกัน
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ตัวอยางที่ 7.8 จงหารากกํ าลังที่สามของ 314432
วิธีท ํา ตองหาราก 2 หลักดังนี้ 314 432

603 314 432 60 + 8
216 000

3 x (60)2 = 10,800 98 432
3 x 60 x 8 = 1440    +

(8)2 = 64
= 12,304 98 432

ผลลัพธ   คือ   60 + 8  = 68
หรือ

300 x 62 =  10,800
                                                                             +

30 x 6 x 8 =   1,440
             +

82 =              64   
(ตัวหาร)            12,304     ตอบ

คํ าอธิบาย ตัวตั้งมี 6 หลัก คิด 3 หลัก ไดราก 1 หลัก จากหลักหนวยไปทางซายมือเห็นไดชัดวาตองได
เปนตัวเลข 2 หลัก

ผลลัพธตัวแรกตองได 60 เพราะ (60)3 = 216,000 ใหเอา (60)2 ไวที่ตัวหารและ 60 ไวทางผลลัพธ
แลวเอา 60 ไปคูณ จะได 216,000 ลบออกจากตัวตั้งเดิม คงเหลือ 98,432 ซึ่งถือเปนตัวตั้งใหม

การหาผลลัพธตัวที่สอง หา 3 มาคูณ (60)2 ได 10,800 เอาไปหาร 98,432 ตองไดผลลัพธประมาณ
8   จึงเอามาเปนผลลัพธตัวที่สอง หา 3 มาคูณ (60 x 8)  อีกได  1,440   และเอากํ าลังสองของผลลัพธตัวที่
2 คือ (8)2  = 64 มารวมดวยไดตัวหารทั้งหมดเปน 12,304 เอา 8 มาคูณได 98,432 ลงตัวพอดี


